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d'un point Si un autre sur la droite dont il s'agit, deviendra encore au point G un maximum ou un minimum, et Ton en conclura, comme dans le lemme II, que les coordonnées du point G vérifient les formules (3).
LKMME IV. — - Si la courbe représentée par l'équation (2) offre, un point multiple G, c'est-à-dire un point (fans lequel se réunissent deux ou plusieurs branches de celte courbe, les coordonnées de ce point vérifieront les fort nu les (3).
Démonstration. — En elle!, considérons deux branches de courbe qui se réunissent au point G, et coupons ces deux branches dans le voisinage du point C par nue droite PO qui forme l'angle TÔ avec le demi-axe des a? posijives. On pourra satisfaire à l'équation (2), non seulement en prenant pour x, y les coordonnées du point P où l droilc PQ rencontrera la première branche de courbe, mais encore en substituant aux coordonnées /r, /celles du point Q situé sur la seconde* brandie, que je supposerai désignées par
d?-4-Atf,   '    y -h A/,
la différence (inie Ay étant de la forme
(4)                                       Aj
a
Gela posé, en nommant u H- AM ce que devient la fonction u quand on y fait croître a do A;r et y de Ay, on aura non seulement
tf = 0,
mais encore
u -H AM ~ o, <4t, par suite.
Aa
(5)                                A^zo       et
puis, en supposant que la droite PQ se rapproche indéfiniment du [joint G, et qu'en conséquence Aa? converge vers la limite zéro, onne puisse trouver, d'un côté de cette droite, ou des deux côtés à la fois, aucun point qui appartienne à la courte dont il s'agit. En conséquence, deux points situés sur la droite, de part et d'autre du point G et 5 de très petites distances, pouvant être joints l'un à l'autre par une nouvelle courbe très peu étendue et qui ne rencontre pas la première, les valeurs de u correspondant à ces deux points seront dçs quantités de même signe (lemme I). Donc la valeur de u, variable
